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 حروف:به                                  عدد:به نمره
 

 جمهوری اسلامی ایران

 اداره کل آموزش و پرورش شهر تهران

 تهران 2اداره آموزش و پرورش منطقه 

 

 امتحاناتمهر 

 صبح 08:00 امتحان :ساعت 

 دقیقه 90 وقت امتحان :

 04/10/1402 تاریخ امتحان :

 صفحه 4 سؤال : صفحاتتعداد 

 

 دبیرستان صنعتی شریف

 

𝐵اگر   .1 = [𝑏𝑖𝑗]
3×3

 , 𝑏𝑖𝑗 = { 

𝑖 + 1           𝑖 = 𝑗
𝑗 − 2         𝑖 < 𝑗
1                  𝑖 > 𝑗

 آرایش مستطیلی بنویسید. صورتبهرا  𝐵، ماتریس  

 

 

 زیر را ثابت کنید. یرابطه، درستی  𝐼و ماتریس همانی  هاماتریسضرب  هایویژگیبا استفاده از   .2

(𝐴 − 3𝐼)2 = 𝐴2 − 6𝐴 + 9𝐼 
 

𝐴ی هاماتریس  .3 = [
2 3
5 1

𝐴و  [ = [
𝑥 + 1 𝑦 + 2

3 2
𝐴را در نظر بگیرید. اگر  [ + 𝐵 = [

5 4
8 3

باشد، آنگاه  [

 را به دست آورید. 𝑦و  𝑥مقادیر 

 

 

 

[𝑎𝑖𝑗]ماتریس   .4
3×3

𝑎𝑖𝑗 صورتبه  = { 
1        𝑖 = 𝑗
0       𝑖 ≠ 𝑗

 یرابطهرا طوری بیابید که  𝑘است. مقدار  شدهمعرفی 

𝑘|𝑘𝐴| =  برقرار باشد. 625
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𝐴 صورتبه 𝐵و  𝐴اگر دو ماتریس مربعی   .5 = [3𝑖 − 2𝑗]3×3  و𝐵 = [
1 2 0
0 1 3

−1 2 1
 باشند: [

 آرایش مستطیلی بنویسید. صورتبهرا  𝐴الف( ماتریس 

 

 را محاسبه کنید. 𝐵2ب( ماتریس 

 

𝐴ماتریس   .6 = [𝑎𝑖𝑗]
2×2

𝑎𝑖𝑗 صورتبه  = { 
𝑖2 − 𝑗        𝑖 > 𝑗
𝑖 + 𝑗          𝑖 ⩽ 𝑗

 را به دست آورید. 𝐴−1است. ماتریس  شدهداده 

 

 

𝐴اگر  .7 = [
−3 4
2 −3

𝐴−1)حاصل عبارت  آنگاه،  [ + 𝐼)−1 .را محاسبه نمایید 

 

 

|اگر   .8
1 𝑏 𝑎 + 1
2 1 3

−1 2 0
| = |باشد، مقدار  0

1 𝑏 𝑎
2 1 3

−1 2 0
 را بیابید. |

 

 

زیر بحث کنید و در صورت وجود، جواب را با استفاده  هایدستگاههر یک از  هایجوابروی وجود و عدم وجود   .9

 بیابید. 𝐴−1از 

 { 
3𝑥 − 5𝑦 = −1
2𝑥 + 𝑦 = 8    

 )الف 

 

 { 
𝑥 + 3𝑦 = 5        
−2𝑥 − 6𝑦 = 1    

 )ب 
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 { 
−2𝑥 + 3𝑦 = 2    
4𝑥 − 6𝑦 = −4    

 )پ 

 

 مترسانتی 3 یفاصلهبه  𝐶به یک فاصله و از  𝐵و  𝐴بیابید که از  اینقطه. اندمفروضدر صفحه  𝐶و  𝐴  ،𝐵نقاط   .10

 باشد. )بحث کنید(.

 

 

 یمیله خواهیممی. دهدمیرا نشان  𝐹 یفوارهو  𝑆 یمجسمهنمودار مقابل محل قرار گرفتن ساختمان شهرداری،   .11

 9 یفاصلهپرچم را در محلی نصب کنیم که از مجسمه و فواره به یک فاصله باشد و از مقابل ساختمان شهرداری به 

 پرچم را تعیین کنید. یمیلهمتر باشد. مکان هندسی محل نصب 

 

 

 

 

𝑥2 دایرهرا چنان بیابید که  𝐶مقدار   .12 + 𝑦2 − 2𝑥 + 2𝑦 + 𝑐 = 𝑥) دایرهبر  0 + 1)2 + (𝑦 − 1)2 = مماس  2

 بیرون باشد.

 

 

𝑥2ضمنی  یمعادلهدر دایره به  .13 + 𝑦2 + 𝑎𝑥 + 𝑏𝑦 + 𝑐 = با استفاده از روش مربع کامل، ثابت کنید شعاع  0

𝑟دایره برابر با  =
 √𝑎2+𝑏

2
−4𝑐  

2
 است. 
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, 𝑂(2 ینقطه، ایدایرهمرکز   .14 3𝑥است. این دایره روی خط  (3− − 4𝑦 + 2 = جدا می کند.  6وتری به طول  0

 دایره را بنویسید. یمعادله

 

 

 

 

 

𝑦اگر خط   .15 = 2𝑥 + 𝑎  یدایرهبر 𝑥2 + 𝑦2 − 4𝑥 − 2𝑦 + 𝑐 =  را حساب کنید. 𝑎مماس باشد، مقادیر  0
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